Prof. M. Schwarz Analysis A WS 2008/09

Serie 6

1. a) (2 Pkte) BetrachtgR™, d) mit der Betragssummen-Metrik aus Serie 3, Aufg. Zajge:
(k) keny Mit x = (xg1,...,2T6,) € R™ konvergiert in(R™, d) genau dann, wenn jede der
Koordinatenfolgerizy, ; )ken, @ = 1,...,n fUr k — oo konvergiert.

b) (2 Pkte) Seia > 0. Zeige:lim, ... a® = 1.
Hinweis: Fallunterscheidung, < 1, benutze Monotonie und betrachte Teilfolg .

2. a) (2Pkte) Gegeberay,...,a;) € R¥, zeige

1
k n
lim <E |ai|”> = max |a|.
n—oo 1<i<k

=1

b) (2 Punkte) Seienp(z) = arz® + ...+ a1x + ag undq(z) = bjz! + ... + by komplexe Polynome
vom Gradk bzw.[, d.h.ag,...,ak,bo,...,b € C, mit ax,b; # 0. Seieng(n) # 0 f.a.n > n,.
Zeige: Die Folge:,, = % fur n > n, konvergiert dann und nur dann, wehrx [. Berechne im
Falle der Konvergenz den Limes.

3. (3 Pkte) Sei(a,,) konvergent mitz,, > 0 f.a.n € Nund

3=

bp="(a1-az-... ay)

Zeige(b,,) ist konvergent und berechne den Grenzwert.

4. Seienaz > a; > 0 unday,,; = “2F3=1 fir n > 2 rekursiv definiertZeige:
a) (1Pkt) (a2,) und(as,—1) sind monotone Folgen.
b) (1Pkt) (a2,) und(az2,—1) konvergieren gegen den gleichen Grenzwert.

c) (2Pkte) lima,, = MZ%

Ruckgabe: spatestens Dienstag, 25.11.08, 10.30 Uhr in den Britfkas



